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1 y = loga xの導関数を求める

(loga x)′ = lim
∆x→0

loga(x + ∆x) − loga x

∆x
　 (∗ log a − log b = log

a

b
)

= lim
∆x→0

1
∆x

loga(1 +
∆x

x
)

ここで h = ∆x
x とおくと、∆x → 0のとき h → 0、また∆x = xh

(loga x)′ = lim
h→0

1
xh

loga(1 + h)

=
1
x

lim
h→0

loga(1 + h)
1
h　 (∗b log a = log ab)

このとき、e = lim
h→0

(1 + h)
1
h であるから、

(loga x)′ =
1
x

loga e

特に、a = eのとき、

(loge x)′ =
1
x

loge e

=
1
x
　 (∗ loge e = 1)
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2 y = axの導関数を求める

y = ax の両辺の自然対数を取ると、

log y = x log a　 (∗ loge y = log y)

この両辺を xで微分すると、

y′

y
= log a

よって y′ = y log a、すなわち (ax)′ = ax log a。

特に、a = eのとき

(ex)′ = ex log e

= ex
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